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بندجمع

 هندسه تحلیلی

y y m(x x )  0 x)فرم کلی معادله خط گذرا از نقطه   0 ,y )0  m  با شیب 0

a شیب  y ax b   
شیب   ax by c  0 

  برای یافتن عرض از مبدأ  گذاریم صفر می xدر معادله به جای

  برای یافتن طول از مبدأ  گذاریم می صفر yدر معادله به جای

    x y 3 4  ال : مث 12

 های مختلف شیب خطبیان :که بدانید 

 جایی افقیجایی عمودی به جابهشیب یک خط عبارت است از نسبت جابه 

 دهد خط چقدر به محورز نشان میشیب یک خط عددی است اy.ها نزدیک است  

 شیب یک خط تانژانت زاویه خط با جهت مثبت محورx .هاست 

 عنی اگر یک واحد در جهت مثبت محوراست ی 2گوییم مثلاً شیب یک خط وقتی میx واح د در  3رویم ها جلو ب

 رویم.ها بالا میyجهت مثبت

 

 2ای بهه رهر  قطع کرده و از نقطهه 3ای به طول ها را در نقطهxمعادله خطی را بنویسید که محور: 1سؤال  

yروی خط x 2  بگذرد. 2

 

 

 

 ــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

قطهع کهرده و بها  مهب م  هب  3ای بهه رهر  ها را در نقطهyمعادله خطی را بنویسید که محور: 2سال   

 سازد.می 60ها زاویهxمحور

 

 

  x(ضریب (
  yضریب





B(x , y )2 2

y y y  2 1

x x x  2 1

A(x , y )1 1

https://tahsilbama.com/
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بندجمع

 

 وضعیت دو خط
  

 

 

 

 

 

 هاارتباط وضعیت دو خط و شیب آن :که بدانید 
 ها برابراند اگر دو خط موازی )منطبق( باشند، شیب   m m  
 اندها عکس و قرینهاگر دو خط عمود باشند، شیب    m.m  1  

 معادله خط وسط دو خط موازی  :که بدانید 

 

 

 

 
)Aبا رئوس ABCم لث  mبه ازای کدام مقدار: 3سال   , )1 ,B(mو 2 )Cو 3( , )2  قائم اسب؟ Aدر رأس 5

 

 

ax by c

a x b y c

  

    

0

0

 موازی

 منطبق

 متقاطع

a b c

a b c
 
  

a b c

a b c
 
  

a b

a b


 

 فاقد جواب

 جواب شماربی

 یک جواب منجصر به فرد

a x b y c    0

ax by c  0
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بندجمع

)معادله خط گذرنده از نقطه: 4سال   , )3 xو نقطه تلاقی دو خط بهه معهاد   2 y 4 xو 1 y 2 را  7

 بنویسید.

 

 

 

 

 

 

 ــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

)را طوری به دسب آورید که نقاط aمقدار: 5سال   , )3 1 ،( , )5 3 ،(a, a )2 خط راسهب قهرار  روی یک 1

 داشته باشند.

 

 

 

 

 

 ــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

xدو خط به معاد  : 6سال    ( m )y  3 2 1 mxو 4 y 7  داده شده اسب.  11

 را طوری به دسب آورید که دو خط باهم موازی باشند. mالف( مقدار

 را طوری به دسب آورید که دو خط برهم رمود باشند. mب( مقدار

 

 

 

 



 

 

 

5 
 

بندجمع

 هافاصله

  :خط )فاصله بین دو نقطه(طول پاره
AB (x x ) (y y )    2 2   A(x,y),B(x ,y )    

  فاصله نقطه از خط:
| a b c |

AH

a b

 


2 )Aفاصله    2 , )   از خط ax by c  0   

  :دو خط موازیفاصله 
| c c |

a b



2 ax فاصله دو خط موازی   2 by c  0  و a x b y c    0   

  خط:مختصات وسط پاره
x x y y

( , )
  


2 2

AB    A(x,y),B(xوسط  ,y )    
 

)قرینه نقطه: 7سال     , )3 )نس ب به نقطه  1 , )2  را تعیین کنید.  bو aاسب.  (a,b)نقطه  3

 

 

 

 

 ــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

)Aدو نقطه: 8سال    , )3 )Bو 4 , )1  را بنویسید. ABخطاند. معادله رمودمنصف پارهمفرو  0
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بندجمع

)Aاگر: 9سال   , )0 )Bو 2 , )2 )Cو 4 , )2  را تعیین کنید. AMباشند معادله میانه ABCسه رأس م لث 2

 

 

 

 

 ــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

)pفاصله نقطه: 10سال   , )7 xرا از خط به معادله 4 y 2  به دسب آورید. 5

 

 

 

 

 ــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

yیکی از اضلاع مربعی بر خط: 11سال   x 2 )Aاسب. اگرواقع  1 , )3 یکی از رئهوس ایهن مربهع باشهد،  0

 مساحب آن را به دسب آورید.

 

 

 

 

 ــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

xخط: 12سال   y 2 5 )Oکزای به مربر دایره 0 , )1 مماس اسب. شعاع دایره، محیط و مساحب آن را به  4

 دسب آورید.

 

 



 

 

 

7 
 

بندجمع

)Aای نقاط دو انتمای یکی از قطرهای دایره: 13سال   , )3 )Bو 6 , )1  هستند.  2

 الف( اندازه شعاع و مختصا  مرکز دایره را بیابید.

)Cقطهب( آیا ن , )5  روی محیط این دایره قرار دارد؟ چرا؟ 4

 

 

 
 

 

 

 ــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

)Aدر م لث با رئوس: 14سال   , )1 )Bو 1 , )3 )Cو 2 , )1  را به دسب آورید.  AHطول ارتفاع 4

 

 

 

 
 

 

 

 

 ــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

xخطوط: 15سال   y 3 4 xو  1 y 4 3 )Aمعاد   دو ضلع یک مستطیل و 5 , )1 یک رأس آن اسب.  1

 مساحب مستطیل را به دسب آورید.  
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بندجمع

 معادله درجه دوم

ax bx c  2  فرم کلی معادله درجه دوم    0

yصفرهای تابع  یافتن   ها xبرخورد با محور ax bx c  2     معادلهحلax bx c  2 0  

 های مختلف حل معادله روش  (  فرمول کلی) (3مربع کامل    (2تجزیه    (1

yصفرهای تابع  یافتن   ها xبرخورد با محور ax bx c  2     حل

bمعادله ac b
ax bx c x ,x

a

    
    

2 42
1 20

2
  

 های معادلهو تعداد جواب علامت :که بدانید 

 

 

 

 

 

 

 

xمعادله: 61سال   x  4 22 7 4  را به روش تغییر متغیر حل کنید. 0

 

 

 

 

 ــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

x)معادله: 17سال   ) (x )
x x

   21 1
2  را به روش تغییر متغیر حل کنید.  8

 

 

b ac  2 4

  0

  0

  0

 فرم معادله
 بعد از تجزیه

 فرم معادله
 بعد از تجزیه

 فرم معادله
 بعد از تجزیه

a(x x )(x x ) 1 2

a(x x ) 2
1

جزیهغیر قابل ت  فاقد ریشه 

 دو ریشه یکسان
 )ریشه مضاعف(

 دو ریشه متمایز
)دو ریشه ساده( 

 مضاعف(
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بندجمع

 های معادله درجه دوممجموع و حاصلضرب ریشه

 

 

 

 x Sx P  2  P و Sنوشتن معادله درجه دوم با داشتن       0

 ها برقراراند.های معادله درجه دوم باشند، روابط مهم زیر بین آنریشه و اگر :که بدانید 

 S P     2   
S

P
 

 

1 1
   S P   2 2 2 2   

 
S P

P

  
 

 

2 2
   | |

| a |


    S PS   3 3 3 3   

 هابین ضرایب و ریشه دو رابطه خاص :که بدانید 

 
 

 

 های معادلهو ریشه Pو S رابطه :که بدانید 

 

   
   

 

 

 

ax bx c  2 0

b
S

a


 ها: مجموع ریشه 

c
P

a
  ها: ضرب ریشه 

c
a c b ,

a
       1

ax bx c  2 0

c
a b c ,

a
      0 1

P  0  دو ریشه هم علامت

P  0  العلامهدو ریشه مختلف

S دو ریشه مثبت  0

S  0  دو ریشه منفی

S  0

S  0

S  0

, تر است.اندازه ریشه مثبت بزرگ 7 3

7, تر است.مثبت کوچک اندازه ریشه 4

, انددو ریشه قرینه 5 5



 

 

 

10 
 

بندجمع

xهای معادلهریشه و اگر: 18سال   mx  2 2 باشند و رابطه 0 
 

1 1
را  mبرقرار باشد، مقدار 4

 به دسب آورید. 

 

 

 

 

 

 

 

 ــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

xهای معادلهریشه و اگر: 91سال   x  2 4 7 باشند. حاصل 0
 


 

2 2
 را بیابید.  

 

 

 

 

 

 

 

 

 ــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

2های آنمعادله در ه دومی را بنویسید که ریشه: 20سال   2و 3  باشد.  3
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بندجمع

m)های معادله، مجموع ریشهmبه ازای چه مقدار از: 12 سال  )x x   23 8 5 برابر 0
2
5
 اسب؟  

 

 

 

 

 

 

 ــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

xالف( معادله: 22ل  سا  x 6 38 1  را به روش تغییر متغیر حل کنید. 7

1/هاب( با تشکیل یک معادله در ه دوم دو ردد حقیقی بیابید که مجموع آن  باشد.  7و حاصل ضربشان 5

 

 

 

 

 

 

 ــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

xبدون اینکه معادله: 23سال   x   23 5 4  های آن بحث کنید. را حل کنید در مورد تعداد و ریشه 0
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بندجمع

 سهمی )تابع درجه دوم(

y ax bx c  2    فرم کلی تابع درجه دوم 

 

 

 

 های مختلفنوشتن معادله سهمی در حالت :که بدانید 

y a(x x )(x x )  1 xصفرهای تابع : معادله          2 ,x2  را داریم + اطلاعات دیگر  1

 

y a(x )  2           مختصات رأس سهمی را داریم : معادلهS( , )   اطلاعات دیگر + 

 

 مختصات سه نقطه روی سهمی را داریم

 

 از روی نمودار cو  bو aتعیین علامت ضرایب :که بدانید 

a  aپایین         سهمی رو به  0   a  علامت  سهمی رو به بالا   0

 b  علامت  

 

cرا زیر مبدأ قطع کند هاyمحور اگر منحنی  cو اگر بالای مبدأ قطع کند 0   c  علامت  است.   0

 

m)اگر مینیمم سممی با ضابطه: 24سال   )x x 21 برابر2 باشد، مقدارm  .را محاس ه کنید 

 

 

y ax bx c  2
 رأس سهمی

 محور تقارن سهمی

b
( , )

a a

 

2 4
b

x
a


 2

yدر معادله ax bx c  2  قرار داده وa ،b وc .را به دست آوریم 

کنیم اگر شیب خط مثبت بود ها خط مماسی بر نمودار رسم میyتقاطع نمودار با محوراز نقطه 
b  مثبت و اگر شیب خط منفی بود علامتb .منفی است 
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yدر معادله: 25سال   (m )x m(x )   21 را طوری تعیین کنید کهه سهممی از ههر چمهار  mحدود 1

 ناحیه مختصا  ر ور کند. 

 

 

 

 

 

 ــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

 رو را بنویسید.معادله سممی روبه: 26سال  

 

 

 

 

 

 

 

 

 ــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

 بنویسید. رو را معادله سممی روبه: 27سال  
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yشکل مقابل مربوط به تابع: 28سؤال   ax bx c  2 اسب. رلامبa،b وc  را تعیین کنیهد، همننهین

 رلامب صفرهای تابع را مشخص کنید. 

 

 

 

 

 
 

 ــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

yشکل مقابل مربوط به تابع: 29سال   ax bx c  2 اسب. رلامبa،b وc مننهین را تعیهین کنیهد، ه

 تعداد و رلامب صفرهای تابع را مشخص کنید.
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 معادلات گویا و معادلات رادیکالی )گنگ(
خواهد انجام دهید )تجزی ه مخ ر ، ط رفین وس طین، مخ ر  هرکاری که دلتان می :روش حل معادله گویا
  های مخر  را حذف کنید. همین. تماممشترک و ...( و نهایتاً ریشه

 
ین ک ه ممک ن اس ت توان دوم ط رفخواهد انجام دهید )هرکاری که دلتان می :رادیکالیروش حل معادله 

  . همین. تمامجواب به دست آمده را با دامنه چک کنیدو نهایتاً دوبار تکرار شود( 
 

مستطیل طلایی، مستطیلی است که نسبت مجموع طول و عرض آن به طول آن برابر باشد با  :مستطیل طلایی
 رض مستطیلنسبت طول و ع

x) نسبت طلایی(         y x

x y


            x    طول     وy  عرض 

 

1 5
  عدد طلایی   2

 رو را حل کنید.معاد   روبه: 30سال  

( x ) ( x )   2 2 22 1 7 6 2 k    )ب 1 k 6  )الف 8

 

 

 

 

 

 ــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

  رو را حل کنید.معادله روبه: 31سال  

x x x

x x x

 
 

  

2 1 1
3 4 3
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xادلهمع: 32سال   x   را حل کنید. 6

 

 

 

 

 

 ــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

)تر، اگر ردد کوچکنس ب دو ردد م  ب برابر اسب با ارداد طلایی: 33سال   )5 تر ردد بزرگ باشد، 1

  را به دسب آورید.

 

 

 

 

 

 

 

 ــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

 معاد   زیر را حل کنید.: 34سال  

x x

x x


 



6 1
3

1 3
x     )ب  x    3 5 2 2  )الف 0
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x( یک  واب معادلهالف: 35  سؤال k x  11 2 xبرابر 1 و  واب دیگر معادله را به  kاسب. مقدار 1

 دسب آورید. 

xهای معادلهب( اگر مجموع ریشه (k )x k   2 3 4 را بهه های معادلهه ضرب ریشههباشد، حاصل 2برابر  0

  دسب آورید.

 

 

 

 

 

 ــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

 معاد   زیر را حل کنید.: 36سال  

m m
  

4 25 31
2

2 3
  )الف 

t
t

 
1

 )ب 2
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